
Неравенство Гёльдера

1. Для неотрицательных действительных чисел 𝑎1, 𝑎2,
. . . , 𝑎𝑛, 𝑏1, 𝑏2, . . . , 𝑏𝑛, 𝑐1, 𝑐2, . . . , 𝑐𝑛 докажите, что(︂
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2. a) Пусть 𝑎, 𝑏, 𝑐 ≥ 0 и 𝑥, 𝑦, 𝑧 > 0. Докажите, что
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b) Для любых 𝑎, 𝑏, 𝑐 > 0 докажите, что
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3. Пусть 𝑥, 𝑦, 𝑧 ≥ 0 и 𝑥𝑦+ 𝑦𝑧+ 𝑧𝑥 = 1. Докажите, что
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4. Пусть 𝑎, 𝑏, 𝑐 ≥ 0. Докажите, что

(𝑎2 + 𝑎𝑏+ 𝑏2)(𝑏2 + 𝑏𝑐+ 𝑐2)(𝑐2 + 𝑐𝑎+ 𝑎2)≥(𝑎𝑏+ 𝑏𝑐+ 𝑐𝑎)3.

5. Для положительных чисел 𝑎, 𝑏, 𝑐 докажите, что
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6. Для любых 𝑎, 𝑏, 𝑐 > 0. Докажите, что
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7. В треугольнике 𝐴𝑘𝐵𝑘𝐶𝑘, 𝑘 ∈ {1, 2, 3}, ∠𝐴𝑘 ≥ 60∘.
Докажите, что 2𝑎1𝑎2𝑎3 ≥ 𝑏1𝑏2𝑏3 + 𝑐1𝑐2𝑐3.

8. Для любых 𝑎, 𝑏, 𝑐 > 0 докажите, что
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9. Пусть 𝑥, 𝑦, 𝑧 > 0 и 𝑥𝑦+ 𝑦𝑧+ 𝑧𝑥 = 1. Докажите, что
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